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Ilusiona pensar que se 
ono
e alguna 
osa 
uando se tiene unaformula
ión matemáti
a de lo que a
ae
e; solo se ha �indi
ado,des
rito�, nada más.La voluntad de poder, Federi
o Nietzs
he.Tarea Espe
ial1. Demuestre que si h(n) es solu
ión de la e
ua
ión xn + a1xn−1 + a2xn−2 = fn, enton
estoda solu
ión de esta e
ua
ión es de la forma Un + h(n) donde Un es una solu
ión dela e
ua
ión homogénea aso
iada.2. Resolver las siguientes e
ua
iones en diferen
ia lineales 
on 
oe�
ientes 
onstantes.a) xn − xn−1 − 2xn−2 = fn n ≥ 2, fn = 2nn x0 = 0, x1 = 2b) xn − 6xn−1 + 9xn−2 = fn n ≥ 2, n3n + 1 x0 = 0, x1 = 1
) xn − xn−1 − 2xn−2 = fn n ≥ 2; fn = 3n, fn = 2n + 1, fn = n + 1 x0 = 0, x1 = 13. Use el método de la fun
ión generatriz para resolver las siguientes re
urren
ias:a) xn + xn−1 + 2n = 0 n ≥ 2; x0 = 1, x1 = 1b) yn = 4yn−1 − 4yn−2 + n n ≥ 2; y0 = 1, y1 = 24. Resuelva la re
urren
ia

x0 = 1;
xn = xn−1 + 2xn−2 + · · · + nx0, si n > 05. Demuestre que si λ1 es la úni
a solu
ión a la e
ua
ión 
ara
terísti
a de la e
ua
iónhomogénea

a0xn + a1xn−1 + a2xn−2 = 0, (1)enton
es las su
esiones λn

1 y nλn

1 son solu
iones linealmente independientes de (1) ygeneran al espa
io de solu
iones de (1), esto es, toda solu
ión de (1) se puede es
ribir
omo 
ombina
ión lineal de λn

1 y nλn

1 . Con
luya que forman una base para el espa
iode solu
iones de (1).6. Demuestre que los operadores ∆ y E son lineales y 
onmutan7. a) Construya la tabla de diferen
ias �nitas de la fun
ión k3 − 3k.b) Es
riba k3 − 3k 
omo 
ombina
ión lineal de 
oe�
ientes binomiales usando lafórmula f(k) =
∑

k

i=0

(

k

i

)

∆if(0)
) Halle el valor de la suma ∑n

k=0 k3 − 3k usando el desarrollo anterior.8. Exprese 
omo suma de fun
iones fa
toriales (Use h ade
uado)(a) (3x + 1)(3x + 4)(3x + 7) (b) 2x5 − 3x3 + 2x2 − 3 (
) 3
(2x−1)(2x+1)(2x+3)(d) x2+3

(x+1)(x+3)(x+5)
(e) 1−x

(x+1)(x+3)(x+4)
(f) 2x+1

(3x−2)(3x+4)(3x+7)



9. Halle la n−ésima diferen
ia de las siguientes fun
iones 
on h = 1(a) 1
2x+1

(b) 2xx3 (
) x2x(d) Hn (e) xn (f) 1
(x+1)(x+2)10. Resuelva el siguiente sistema de e
ua
iones en diferen
ia usando el método las fun
ionesgeneratri
es:

{

xn = 2yn−1 − xn−1, si n > 0, x0 = 0;
yn = xn + xn−1 + 1, si n > 0, y0 = 0.11. Pruebe la siguiente fórmula

n
∑

k=0

(−1)k

(

n

k

)

f(k) = (−1)n∆nf(0)y úsela para hallar el valor de
n
∑

k=0

(−1)n+k

(

n

k

)

k22k .12. Use el Teorema de Suma
ión por Partes para hallar las siguientes sumas inde�nidas(a) ∑x22x (b) ∑x2Hx (
) ∑(

x

m

)

Hx m ∈ IN ; h = 113. Use la siguiente fórmula
∑

βkP (k) =
βk

β − 1

[

1 −
β∆

β − 1
+

β2∆2

(β − 1)2
− · · ·

]

P (k)y el teorema fundamental del 
ál
ulo de sumas para evaluar las siguientes sumas(a) ∑n

k=1 3k(k2 − k) (b) ∑n

k=1 k32k (
) ∑n

k=1 k(2)2k14. Exprese 2x3 − 3x + 4 
omo poten
ias fa
toriales de x, x − 2 y de 2x + 415. Halle el valor de la suma de los n primeros términos de las siguientes sumas(a) 2
1·3·5

+ 4
3·5·7

+ 6
5·7·9

+ · · · (b) 1
2·4

+ 1
4·6

+ 1
6·8

+ · · ·16. Hallar el valor de las siguientes sumas impropias(a) 3
1·2·4

+ 4
2·3·5

+ 5
3·4·6

+ · · · (b) 1
2

+ 3
4

+ 5
8

+ 7
16

+ · · · (
) 1
2·4

+ 3
4·6

+ 5
6·8

+ · · ·Si yo amo el mar y todo lo que es 
omo el mar, y le amo más 
uando 
oléri
o me 
ontradi
e: Si dentro de mí se agita aquel pla
erdel que hin
ha sus velas en bus
a de lo des
ono
ido, y me gustan los viajes del navegante: Si jamás gritó mi alegría: �La 
ostadesapare
e: he roto mi última 
adena; la inmensidad me rodea; el tiempo y el espa
io brillan lejos de mí. ½Vamos! ½En mar
ha, viejo
orazón!�, ½Oh, 
ómo no he de sentir anhelos de eternidad y del anillo nup
ial de los anillos: el anillo del Eterno Retorno! Nun
aen
ontré la mujer de quien quisiera tener hijos, a no ser la mujer a quien yo amo: ½pues yo te amo, eternidad! ½PUES YO TE AMOETERNIDAD! Así habló Zaratustra. Federi
o Nietzs
he.


